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Bài 1: 

                                                                                                   

                                                                                                   

        

1. Chứng minh: MN            AN. 

2.   ứ                                                              

3.   ứ                         

Giải: 

I

NM

H

A

D C

B

 

1.                                     

                            HAB  MN // AB 

              oA 90 )   MN  AD. 

                 ứ                   BD (gt)  

                               ADN                    ADN 

                   ứ     DM  AN. 

                                  HAB  MN // AB, 
1

MN AB
2

   

                  
1

DC AB
2

 (gt) 

 DC // MN, DC = MN                          DM // CN. 
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             ứ               CN  AN  oANC 90  

               ứ                                                             
1

AB)
2

  

                        oAIC ADC 90   

       oADC ANC AIC 90                                                                        

                                    ADN ACN                              AN)   

hay ADB ACN  

                   oDAB CNA 90  , ADB ACN     ứ               

 ABD ~ NAC (g.g) 

 
AB BD

AN AC
               

2DC BD

AN AC
                         

Bài 2:                ( ; )O R            m S  n                    ( )O . T  S  k  hai ti p tuy n SA     

SB  v              ( )O . ( A     B                 m) 

a) Chứng minh tứ      SAOB  n i ti      SO           AB . 

b) Vẽ    ng thẳng a     q   S       t ( )O t          m M    N (v i a           q       O , 

M n m giữa S    N ). G i H            m c a SO     AB ; I              m c a MN          ng thẳng 

OI     AB  c t nhau t i E . 

1) Chứng minh: 2.OI OE R  . 

2) Cho 2SO R     3MN R    ã       SM  theo R  . 

Giải: 

 

a)Chứng minh tứ giác SAOB  nội tiếp và 

SO  vuông góc AB . 

Chứng minh tứ giác SAOB  nội tiếp.  
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SA     SB           p tuy n c              ( )O 090SAO SBO    

0180SAO SBO     

  Tứ      SAOB      ứ        i ti p. 

Chứng minh SO  vuông góc AB . (0,5) 

SA     SB           p tuy n c              ( )O SA SB   

   OA OB R    

SO        ng trung tr c c a AB  . SO AB   

b)   

 1)Chứng minh: 2.OI OE R  (1,0) 

AOI          i A     AH       ng cao 

2 2.OA OH OS R      (1) 

I              m MN , MN       q   O  OI MN   

    OHE          i H    OIS          i I     

   EOH chung 

OHE   OIS   

. .
OE OH

OI OE OH OS
OS OI

      (2 )   .T   1        2.OI OE R   

2) Cho 2SO R  và 3MN R . Hãy tính SM  theo R  . 

OIM         i 2 2

2

R
I OI OM IM      

OIS         i 
2

2 2 2 15
4

4 2

R R
I SI SO OI R       

15 3
( 15 3).

2 2 2

R R R
SM SI IM        
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Bài 3:                                    ng cao AH (H thu c BC). Vẽ                              

         Đ  ng thẳng AH c                         m thứ           

1)Chứ                 p tuy n c                   

                AD  c                         m E sao cho HE song song v       Đ  ng thẳng 

BE c                         m thứ        F      K             m c a EF. Chứng minh r ng: 

 a) BA
2
    E  F    BHE BFC  

          ng thẳ    F  E      K s    s      i nhau t          t. 

Giải : 

 

            1      0BAC 90               p tuy n v i (C).  

                        

              m AD. Suy ra 0BDC BAC 90    

        ũ         p tuy n v i (C)  

2)  a) 

                         

      2AB BH.BC  (1) 

                  ồng d      E    F A 

                   

  BAE BFA           n cung AE) 

suy ra 2AB BE
AB BE.FB

FB BA
    (2) 

T   1                        E F  

T  BE.BF= BH.BC
BE BH

BC BF
    

            E       F  ồng d                         
BE BH

BC BF
  

BHE BFC   

b) do k t quả            BFA BAE  
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HAC EHB BFC  , do AB //EH. suy ra DAF DAC FAC DFC CFA BFA      

DAF BAE                            AE,DF                     ng nhau 

G           m c    F    E                          E           ng nhau  

           ố   ỉnh, HD = HA, EDH HDN  (do AD // AF) 

S       E                         m c   E   S       K                                  E F  

Vậy HK // AF. 

Vậy ED // HK // AF. 

Bài 4:               ề            ng cao AH, l              ý                                i H, 

                                         nh AB, AC l           P    Q  

1) Chứng minh r     P Q     ứ        i ti           ịnh     O                    i ti p tứ      

APMQ. 

2) Chứng minh r ng: BP.BA = BH.BM 

3) Chứng minh r ng: OH   PQ. 

4) Chứng minh r                ổ               P + Q        ổi. 

Giải: 

1)      ứ       P Q     090MPA MQA   ( gt) 

  0180MPA MQA     tứ       P Q   i ti p. 

    O                    i ti p tứ       P Q 

             m c a AM 

2)        P               
090BPM BHA   (gt) ; PBM HBA                

    BPM   BHA (g.g)   
BP BM

BH BA
   

  BP.BA = BH.BM 

3) 090AHM  (gt)   H thu                            

   P        Q                       O  

PAH QAH                     ề                        ũ                       

O

Q

P

H

A

B CM
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DN

M

C

B

OA

  PH QH    PH = QH   H thu      ng trung tr c c a PQ (1) 

OP   O                     O thu      ng trung tr c c a PQ (2)  

T   1           O        ng trung tr c c a PQ   OH   PQ. 

 4) MP=BM.sin60
0
      Q    s  60

0
  

  MP+MQ=BM.sin60
0
  +CM.sin60

0
 =(BM+CM).sin60

0
  =BC. 

3

2
  

              ổ       P +  Q        ổ                          

Bài 5: 

       m A n                         O      A k  hai ti p tuy n AB, AC v                           

            m). G                 m c       Đ  ng thẳng MC c               O    i N (N          

a) Chứ          O      ứ        i ti p 

b) Chứng minh 2 .MB MN MC   

c) Tia AN c               O                       ứng minh: MAN ADC   

Giải: 

         ứ        O     : 

         90 90 180ABO ACO            ứ       BOC n i 

ti p 

                      : 

           M  chung 

           MBN MCB           n cung BN) 

           => MBN  MCB  (g-        2 .
MB MN

MB MN MC
MC MB

     

                           M   chung. 

                       m c          MA MB  .  
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        e                2 .MA MN MC   
MA MC

MN MA
    

              : MAN  MCA (c-g-c) 

        =>  MAN MCA NCA    (1) 

      NCA NDC           n cung NC)                    (2) 

T   1         s       MAN NDC   hay MAN ADC  . 

Bài 6:  1 0    m).                     ồ        O;  1        O; 1                                     p 

 ú    i cả        ng tr    ã      

Giải: 

  e         O    1     ; O    1       

     ng h p 1 Đ            ả       

                    

      AB = 21 – 13 = 8 (cm) 

                           ú    i hai  

            ồ       
1
R  = 4 (cm) 

     ng h p 2 Đ  ng t      ả       

                 O  

 AD = 21 + 13 = 34 (cm) 

  R2 =  17 (cm)  

Bài 7 : 

1                                     ng cao AH (H thu c BC), bi t 
0ACB 60 , CH = a           

        e     

                      O                ố  ị                           ổi c               O        

AB). Ti p tuy n t i B c a (O) c                   t t             ứng minh tứ             i ti p. 

3) Cho tứ             i t                  O             ng a. Bi                  i BD.      
2 2AB CD  theo a. 
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Giải: 

1) ACH     
CH

cosC
AC

      
0

CH a a
AC 2a

1cosC cos60

2

    . 

ABC     
0AB = AC.tanC = 2a.tan60 2a. 3 2 3a  . Vậy AB = 2 3a , AC 2a . 

2)  

 

 

 

 

Chứng minh tứ             i ti p 

        
1

ADC AC
2

 sñ . 

   1 1 1
N ADB BC ACB BC AC

2 2 2
    sñ sñ sñ sñ sñ . 

ADC N           ng  
1

AC
2
sñ ). 

  Tứ             i ti                             ối trong). 

3)  

GT ABCD n i ti p  O; a , AC BD  

KL      
2 2AB CD  theo a. 

     
2 2AB CD  theo a. 

Vẽ             E                 O   

        
0EAC 90 , 

0EDC 90         i ti p ch              E    

GT  O                 ố  ị                        ổi, 

         p tuy n t i B c a (O). 

KL Tứ             i ti p 
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AC AE
AE BD

AC BD ( )gt

  


  
    E                                 i ti p (O)) 

AB = DE  (c                         

 
22 2 2 2 2 2AB + CD = DE + DC = EC 2a 4a    (do EDC          i D). 

Vậy 
2 2 2AB CD 4a  . 

Bài  :                               n, n i ti                  O     <                          

CF c                  t nhau t i H. 

a) Chứng minh tứ       F     i ti p. Suy ra 0AHC 180 ABC   

b) G           m b                    BC c               O                                ối xứng c a 

M qua AC. Chứng minh tứ             i ti p. 

c) G                m c           ; J            m c             

Chứng minh AJI ANC  

d) Chứng minh r      O              i IJ 

Giải: 

           ứ       F     i ti                ối  

  F               0180  FHD AHC ABC  

b) ABC AMC          n cung AC  

   ANC AMC           ối xứng 

Vậ        AHC     ANC          

  tứ g           i ti p 

c) Ta sẽ chứng minh tứ         J   i ti p  

      NAC MAC         ối xứ   q         NAC CHN   

(do AHCN n i ti p) 

B  

A  

F  

C  

O  

D  

K  

H  

M  

x  

I  

J  

Q 

N 
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 IAJ IHJ   tứ    c HIJA n i ti p.  

 AJI       i AHI    ANC       i AHI   (do AHCN n i ti p)  AJI ANC   

Cách 2 : 

Ta sẽ chứng minh IJCM n i ti p  

      AMJ  = ANJ               ối xứng qua AC. 

   ACH  = ANH  (AHCN n i ti p) vậy ICJ  = IMJ  

  IJCM n i ti p   AJI AMC ANC   

d) K   OA c               O      K     J     Q       AJQ = AKC  

   AKC  = AMC          n cung AC), vậy AKC  = AMC = ANC  

                  QJ     K    

          K                     n nử                                ồng d ng  

Vậy 0Q 90        O             i IJ 

Cách 2 : K          p tuy n Ax v              O        xAC  = AMC  

   AMC  = AJI  do chứng minh t     ậ        xAC  = AJQ    JQ song song Ax 

vậ   J            O                    i AO) 

Bài 9                 O; R                    ố  ịnh. Vẽ                               O; R     

                      p tuy n c               O; R    i B c          ng thẳng AM, AN l      t t       

   m Q, P. 

 1) Chứng minh tứ                     ữ nhật. 

2) Chứng minh bố             P  Q          c m               

 3) G   E             m c    Q  Đ  ng thẳ               i OE t i O c t PQ t      m F. Chứng 

     F             m c    P     E     F  
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 4  K                 q    q         O          ã    ều kiệ   ề           ịnh vị            ng 

           tứ        PQ      ệ           nh t. 

Giải: 

1) Tứ              4                  4       i ti p ch n nửa 

            

         ANM ABM           n cung AM) 

   ABM AQB             nh thẳ        

vậy ANM AQB        PQ  ối ti p. 

   OE                                    Q  

    OF     P     OF                                    P 

S      F             m c a BP. 

    P                Q     OE           OF   

                    P     F             m c a c nh huyền BP. 

                OF   OF    -c-        0ONF 90 . 

  ơ            0OME 90      E     F                     i MN. 

4)  

MNPQ APQ AMN2S 2S 2S  2R.PQ AM.AN 2R.(PB BQ) AM.AN      

           P  ồng d             Q   s      
AB BP

QB BA
   2AB BP.QB  

        ụng b    ẳng thứ    s        2PB BQ 2 PB.BQ 2 (2R) 4R     

      
2 2 2AM AN MN

AM.AN
2 2


  = 2R

2
 

      2 2

MNPQ2S 2R.4R 2R 6R   . Suy ra 2

MNPQS 3R  

A  B  

P  

Q  

O  

F  

E  

N  

M  
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D u b ng xả                   PQ    P                      

Bài 10:                                     ng cao AH (H thu c BC). Vẽ                              

         Đ  ng thẳng AH c                         m thứ           

  1) Chứ                 p tuy n c                   

                   AD  c                         m E sao cho HE song song v       Đ  ng thẳng BE c t 

                      m thứ        F      K             m c a EF. Chứng minh r ng: 

 a) BA
2
    E  F    BHE BFC  

          ng thẳ    F  E      K song song v i nhau t          t. 

Giải: 

          1      0BAC 90               p tuy n v i (C).  

                        

              m AD. Suy ra 0BDC BAC 90    

        ũ         p tuy n v i (C)  

2) 

a)                   ng ABC 

      2AB BH.BC  (1) 

                  ồng d      E    F   

                   

  BAE BFA           n cung AE) 

suy ra 2AB BE
AB BE.FB

FB BA
    (2) 

T   1                        E F  

T  BE.BF= BH.BC
BE BH

BC BF
    

            E       F  ồng d                         
BE BH

BC BF
  

BHE BFC   
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b) do k t quả            BFA BAE  

HAC EHB BFC  , do AB //EH. suy ra DAF DAC FAC DFC CFA BFA      

DAF BAE                            AE,DF                     ng nhau 

G           m c    F    E                          E           ng nhau  

           ố   ỉnh, HD = HA, EDH HDN  (do AD // AF) 

Suy ra HE                         m c   E   S       K                                  E F   

 =>  HK // AF. 

Vậy ED // HK // AF. 

 

Bài 11:  

                O                 ố  ị              O   K                         O               

                                                                        Đ       ẳ           O      

       ứ             E                       

a)    ứ        4          O E                                 ị                          

b)       minh 2 180oBNC BAC    

c)              2
            

2
=4(AE

2
-AC

2
). 

d)        J                                                     ị    ị      ả    s                J 

          ị           

Giải: 

a)        E  E     OEMN 90oAEO    

    090ABO                      O   

S                   E                    ơ   

      O          E O                      

                                            O  

b)         2BOC BNC                           

                

          0180BOC BAC    

A 
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suy ra: 2 180oBNC BAC           

c)  

                   

1
( )

2

NAC chung

MCA CNA sdCM





 


  

 AMC ∽  ACN(g.g) 

2 .
AM AC

AC AM AN
AC AN

            

         E
2
=AO

2
-OE

2
     ụ   Đ  P -

  -       AEO ) 

AC
2
=AO

2
-OC

2
     ụ   Đ  P -  -       ACO ) 

Suy ra: AE
2
- AC

2
=OC

2
-OE

2
=ON

2
-OE

2
=EN

2
=

2 2

2 4

MN MN 
 

 
 hay MN

2
=4(AE

2
- AC

2
) 

 

Cách 2: AE
2
 – AC

2
 = (AM + 

2

MN
)
2
 – AM.AN = 

2

4

MN
+AM

2
 + AM.MN –AM.AN 

=
2

4

MN
 + AM

2 
- AM(AN-MN) = 

2

4

MN
  

 MN
2
=4(AE

2
- AC

2
). 

K   K          O  (O) ={F}, AO  BC ={H} 

       MJK MCK    ứ       J K nt) 

MCK MBI                     

MBI MKI   ứ       K       

Suy ra: MJK MKI (1) 

  ứ          ơ          ũ       MIK MKJ (2) 
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    1         s       

MIK ∽  MKJ 

(g.g) 

2 .
MI MK

MK MI NJ
MK MJ

   

 

Đ       J          

     K   ả      

                 

                  

     KFH  ậ  

 K              

MK=FH. Hay M F  

 ậ            O   ẳ                J           ị           

Bài 12:  

                         O        m M n                         O   K  hai ti p tuy n MA, MB v      ng 

      O                       m). M      ng thẳ        q                                             m 

giữ                     q       O   

a) Chứng minh r ng: MA
2
 = MC.MD. 

b) G                m c          O    ứng minh tứ        O    i ti                     

c)             144    O    1                 n thẳ    ã              ơ   ị       

                        O       ệ                  O  

Giải: 

 

a) Chứng minh MA
2
 = MC.MD 

Nố                                       

AMC DMA             

MAC MDA          n cung AC) 

       ∆    ∽ ∆      -g) 

H 

D 

C 

d 

O 

B 

A 

M 
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Suy ra: 
MA MD

MC MA
  

T        
2
 = MC.MD 

b) Chứng minh tứ        O    i ti p. 

+ O    O              ;  

   MA = MB (t/c hai ti p tuy n c t nhau) 

S        O             c AB. Suy ra: AH ⊥ OM t i H. 

+                  O                                            
2
 = MH.MO 

K t h p k t quả                            O. T      
MC MO

MH MD
 . 

L       CMH OMD             

S       ∆    ∽ ∆O     -g-c) 

T      ODM CHM  (*) 

T  (*) suy ra tứ        O    i ti                                         ỉ    ối diện) 

         (O)    S(O) 

T                          
2
 = 144  

           O         i A cho: 2 2 2OA OM MA 13 144 5      hay R = OA = 5 

T                         O                      O       (O)C 2 R 2 5 10               

           Diệ                  O      2 2

(O)S R 5 25               

Bài 13:                                      nh BC l        E  E               Đ             ng 

     E    t c nh AC t               ng thẳng AE t                       E   

1) Chứ             ứ        E                ứ        i ti p. 

2) Chứ         E                         BMN . 

3) Chứng minh 2AE.AN CE.CB AC  . 
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A

B C
E

M

N

Giải:  

1) M thu                         E      90 90o oEMC AME   . 

180oAME ABE   suy ra tứ        E    i ti p (tứ          ổ         

 ối b ng 180
o
). 

N thu                         E      90 90 o oENC hayANC .  

Suy ra 90oANC ABC          ứ             i ti                                       i m       

        

2)                      i ti p ABEM: EAB EMB   *           i ti           n cung BE ). 

                     i ti p MENC: EMN ECN   **           i ti           n cung EN ). 

                     i ti p ABNC: BAN BCN           i ti        ch n cung BN) hay EAB ECN .     

(***)             

T   *    **      ***  s      EMB EMN          E                          BMN            

3) 

      90 ;oABC CME ECM ACB           CME     CBA  ồng d ng ( g.g) 

. .
CM CE

CM CA CE CB
CB CA

    . 

Chứ           c AEM    ACN   ồng d ng (g.g) . .
AE AM

AE AN AM AC
AC AN

    . 

        . . . .AE AN CE CB CACM CA AM    

2.( ) .CA CM AM CACA CA    . 

Vậy 2. .AE AN CE CB AC           

Bài 14 :  

              ABC       ng cao AH , bi t 0BCA ABC CAB 90  . G                 O      

               i ti                                            i ti                    i              m 
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I

O

N

M

KH

F

E

D

CB

A 

c a tia AI v                 O                         E    F                     m c      ng thẳng AH v i 

       ng thẳ                 t E n m giữ                    

 1 )Chứng minh  BH = AB.cos ABC .Suy ra BC = AB.cos ABC +AC.cos BCA  

 2 ) Chứng minh bố          E     F          c m               

          ị                      i ti                

Giải: 

1 )Chứng minh  BH = AB.cos ABC .Suy ra BC = AB.cos ABC +AC.cos BCA : 

      ΔAHB                            sABC ( quan hệ giữ                                  

Chứ          ơ      : CH = AC.cos BCA  

Suy ra : BC = BH + CH =  AB.cos ABC +  AC.cos BCA  

2 ) Chứng minh bốn điểm B, E, I, F cùng thuộc một đường tròn: 

 G i M , N l                                       B  , C  v     O   ; K            m c              

        BEF=EAD+ADB                          a ΔAED ) 

 

   0EAD 90 AKB sñ sñ ( ΔAHK         i H ) 

0EAD 90


  
sñAB sñCD

sñ
2

          ỉnh             

             

   ADB
sñAB

sñ
2

         i ti p ) 

 

suy ra :   0 0 0BEF 90 90 90


      
sñAB sñCD sñAB sñCD

sñ sñCAD
2 2 2
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0BEF 90  
sñA

sñ
2

( 1 ) 

        
0

0B+C 180 A A
BIF= = = 90

2 2 2


                         a ΔBIC ) ( 2 ) 

T  ( 1            s        BEF=BIF  

Suy ra : tứ       E F   i ti                    

  E              F                ng nhau ) 

3 ) Xác định tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác IBC : 

Chứng minh ΔBID        i D 

Chứng minh DK       ng trung tr c c a BI  ( 3 ) 

Chứng minh DB DC  

Chứ         O       ng trung tr c c a BC  ( 4 ) 

T             4   s                                i ti pΔIBC  

Bài 15:  

                            O                            t nử              O                  E    e  

thứ t  A, G, E, B) sao cho tia EG c t tia BA t      Đ  ng thẳ               i BD t i D c t BE t i C, 

   ng thẳng CA c               O         m thứ        F  

a) Chứng minh tứ       F     i ti p. 

b) Chứng minh: BF = BG 

c) Chứng minh: 
.

.

DA DG DE

BA BE BC
  

Giải: 

 

a) Chứng minh tứ       F     i ti p. 

       0AF 90B             n nử              

       090CDB CFB     

tứ       F     i ti                            
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b) Chứng minh: BF = BG 

       090AEB             n nử              

        090AEC   

       0180AEC ADC   

Tứ         E   i ti                            

1 1E C                 n cung DA) 

       1 1B C                n cung DF c                             

       1 1 AFE B AG BF BG BF BG        

c) Chứng minh: 
.

.

DA DG DE

BA BE BC
  

Ta chứ           c:  

DGB ∽ DAE (g – g) . .
DG DB

DG DE DA DB
DA DE

     (1) 

BEA ∽ BDC (g – g) . .
BE BA

BE BC BA BD
BD BC

      (2) 

T   1         s       
. .

. .

DG DE DA DB DA

BE BC BA BD BA
          

Bài 16.  

                   O                                                                C k     n CD 

                              ối AD c               O    i M. K     ng thẳng DB c              

(O) t i N. 

1) Chứ                 ứ        i ti         ị                                        i ti p tứ 

           

2

1

1

1

D
O

F

E

G

B
A

C
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2) Chứng minh CND CAD                                

3) Chứng minh AB.AC = AM.AD 

Giải: 

              CD (gt) 

 ACD  = 90
0
  

AND ANB = 90
0
        i ti p ch n nữ              

     ứ              :  

ACD AND  (= 90
0
) 

 Tứ             i ti                                     ơ                                 ỉnh 

kề                1   nh AD nố     ỉ                  c b            90
0
) 

          CND CAD           i ti           n cung DC) 

AMB = 90
0
        i ti p ch n nữ              

             i M 

                       ACD = 90
0
 (cmt) 

                 i C 

 MAB = 45
0 

 MBA= 45
0
                 i M) 

                               

       ABM  090AMB      ADC  090ACD      :  

M

D

O
A

B C

N
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 DAC  : chung 

 AB   ồng d ng ADC (g-g) 

 
AB AM

AD AC
  

 AB.AC = AM.AD 

Bài 17:  

Cho nử                 O                                      ữa c                        m 

b                                    Đ  ng thẳng BM c t AC t i H. K   K             i AB (K thu c 

AB). 

a. Chứng minh tứ        K      ứ        i ti p. 

b. Chứ                              a MCK  . 

c.         n thẳng BM l      m E sao cho BE = AM. Chứng 

              E                          

Giải: 

a)        090HCB ACB         i ti p ch n nữ              

HK  AB (gt) 

 090HKB   

     ứ        K       

0 0 090 90 180HCB HKB     

 Tứ        K    i ti p (Tổ          ối b ng 180
0
). 

 

b)        MCA MBA          i ti           n cung AM c a (O)) 

   MBA HCK          i ti           n cung HK c                  i ti p tứ         K  

MCA HCK  

                       a MCK  . 

E

K

H

C

O
A B

M
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c)            E      :  

AM = BE (gt) 

MAC EBC          i ti           n cung MC) 

               ệ                                ữ              AC BC ) 

MAC = EBC (c-g-c) 

 MCA BCE           E  1  

   090ACE BCE   

 090MCA ACE   

Hay 090MCE  (2) 

T   1         

 E                           i C. 

Bài 18: 

                        Đ           O                  t AB; AC l      t t                    

        m c              K            m c             K             m c a AH 

a. Chứng minh r ng tứ             i ti              

b. Chứng minh AM.AB = AN.AC 

c. Chứ        K        p tuy n c               O  

Giải: 

a.    BMC = 90
0
 ( N i ti p ch n nử               

=>   AMH = 90
0
 ( do kề     

     BNC = 90
0 

( N i ti p ch n nử              

=>   ANH = 90
0
 ( do kề      

Vậy   AMH + ANH = 180
0
      ứ             i ti p 

b)                    AMC =  ACB =90
0
      ý    
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F

N

M

D

E
OK

H

C

BA

                      ồng d ng ANB ( gg ) 

=> AM/AN = AC/ AB hay AM.AB = AN.AC 

c)                    a     >                 

=>CAH +ACB =90
0     

(1)
 

K        ng trung tuy n ứng v i c nh huyền c a             

=>KNA =KAN (2) 

  O           O     ONC = OCN   (3) 

T  1               KAN +  ONC =90
0      

=>   KNO = 90
0   
    K     ti p tuy n c                  O 

Bài 19:. Cho                  n n i ti                        O           R            ng cao AH, 

BK c                          K        t c t (O) t          m thứ           E  

a) Chứng minh tứ      ABHK n i ti                     ị                      

b) Chứng minh : HK // DE. 

c)      O             ố  ị       m C di chuy         O  s                                 n. 

Chứng minh r                                   i ti p   K        ổi. 

Giải: 

 

a) Tứ         K    OAKB  AHB 90   . Suy ra Tứ         K   i 

ti                                O
’
 c                     

         m c a AB. 

b) Tứ         K   i ti       KHA  KBA        O     

KBA  EDA . Suy ra KHA  EDA          K   E  

c) G                 m c a AB M cố  ịnh O         ổi. 

 Chứ           F                      s      F       ẳ        

 Chứ           F     O         ổi. 

Chứng minh  CKFH n i ti                          F  S                            i ti            

CHK b ng OM = 
CF

2
        ổi 
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K

d

Q

N
P

M

A

B
OI

G

C

Bài 20: 

                O;R                 ố  ị              ối c a tia AB l      m C sao cho AC=R. 

Qua C k     ng thẳ                 i CA. l      m M b t kỳ                  O                i A, B. 

Tia BM c      ng thẳng d t i P. Tia CM c               O         m thứ               P                  O  

t      m thứ        Q  

1. Chứng minh  tứ        P     tứ        i ti p. 

             P   e  R  

3. Chứ               ng thẳ   P      Q s    s     

4. Chứng minh tr                                                         ố  ị          m M 

      ổ                   O    

Giải: 

 

 

                 K     K   K    
3

2

R
 

KB = KO + OB KO = 
3

2

R
 - R = 

2

R


1

3

KO

KB
   (1) 

L      
1

3

KG

KM
   (2)

KO KG

KB KM
 OG // MB 

T  G k  GI // AM
1

3

KI KG

KA KM
  KI =

6

R
OI =

2

3

R
K      ổi 

         O    90
0
                O                  90

0
                             O          

OI= 
2

3

R
       ổi . 

Bài 21: 

                                                            O                 F  K         

                       O        E  

a)   ứ           ứ        FK     ứ                
b)   ứ           E   FK  
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c)     P Q                   ố   ứ           q   O   ứ                                       

 FK                    ổ              ổ                PQ                           P Q  

Giải: 

 

 

Bài 22: 

                   O                  R                    m c a OA; qua C k     ng thẳng 

            i OA c                                     ệ                        BM l      m K ( K 

                       K         m I sao cho KI = KM. G                m c    K          ứng minh 

r ng: 

1. Tứ         K     ứ        i ti p. 

2. AK.AH = R
2 

3. NI = BK 

Giải:  

1.       0AMB = 90         i ti p ch n nử             ; MN AB 0AMB+ BCH = 90  tứ      

BCHK n i ti p 

2.       

a)BCFK nội tiếp
BKC=BFC=90°(CKAB và BFAC)BCFK nội tiếp
b)DE//FK
BDE=BCE( cùng chắn cung EB của (O))
BCE=BFK (cùng chắn cung BK của (BCFK))
BDE=BFKDE//FK
c)Bán kính đường tròn (AFK) không đổi khi A di động trên cung PQ
Kẻ đường kính AN và lấy điểm M là trung điểm của BC.
ACN=ABN=90°NCAC và NBAB mà BHAC và CHAB
NC//BH và NB//CHBHCN hình bình hànhM là trung điểm HN
Vì OA=ONOM là đường trung bình AHNOM=AH/2 và OM//AH
Gọi I là trung điểm AH.Ta có AKH=AFH=90°AKHF nội tiếp
đường tròn đường kính AHI là tâm và AI là bán kính của đường tròn
ngoại tiếp của tứ giác AKHF hay cùa AFK.
Vì BC,(O) cố địnhM cố địnhOM cố địnhAI =AH/2=OM cố định
 đường tròn ngoại tiếp của AFK có bán kính AI=OM cố định.
Vậy khi A di động trên cung nhỏ PQ(không trùng với P,Q) thì đường
tròn ngoại tiếp AFK có bán kính  không đổi.

I

N

M

H

Q P

E

D

F

K
O

A

B C
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2

ΔACH ΔAKB(gg)

AH AC
=

AB AK

1
AH.AK = AC.AB = 2R. R = R

2





 

          ΔOAM ề                O  

0MAB = NAB = MBN = 60  

ΔMBN, ΔKMI  ều 

    ΔKMB    ΔIMN      

MK = MI (c              ều KMI) 

KMB = IMN  

        ng v             ng 60
0
) 

MB = MN (c              ều BMN) 

ΔKMB ΔIMN(c.g.c)

N

 

I = BK

 


 

Bài 23 : 

                   O                  R                m n                   s          >     

G                 m c a OA. Vẽ    ng thẳ                 i AB t i I, c t tia BC t               n AC t i 

P; AM c               O         m thứ hai K. 

1/ Chứng minh tứ        P    i ti      c trong m               

2/ Chứ              m B, P, K thẳ         

          p tuy n t                          O    t nhau t   Q         ệ         a tứ      Q      e  R 

khi BC = R. 

Giải: 

a) Tứ        P    i ti p (hs tự cm). 

b) Dễ th                      ng cao c a MAB P                 a MAB BP         ng cao 

thứ ba  1BP MA  . 

I

H

N

M

C
B

O
A

K
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Q

K
P

M

I
A

O
B

C

M        090AKB          i ti p ch n nữ               2BK MA  . 

T   1         s            m B, P, Q thẳ         

c) 2 2 2 24 3AC AB BC R R R      

Khi BC = R dễ th            O                ều suy ra 060CBA   

   QAC CBA         o b i tia ti p tuy            i ti           n AC ) 

      060QAC  . 

Dễ th            Q           Q  Q    Q      060QAC                   

 ều 3AQ AC R   . 

Dễ th y  
3

;
2 2

R R
AI IB   

                       090IBM I         0 3 3 3
.tan .tan 60 3

2 2

R R
IM IB B IB     . 

Ta chứ           c tứ      Q                         0/ / ; 90AQ IM I  . 

       
21 1 3 3 5 3 5 3

3 .
2 2 2 2 4 2 8

QAIM

R R R R R
S AQ IM AI R

 
        

 
(đvdt). 

Bài 24: 

                   O                         p tuy n c               O    i A l                       

T  M vẽ ti p tuy n thứ hai MC v    O                m). K                 i AB ( H AB ), MB c t (O) 

t      m thứ        K      t CH t i N. Chứng minh r ng: 

a) Tứ       K       ứ        i ti p. 

b) AM
2
 = MK.MB 

c)     K            O   

d)               m c a CH. 

Giải: (HS t  giải) 
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G

K

N

S

M

I

Q

P

A
O

Bài 25:     

                        O             m A sao cho OA=3R. Qua A k  2 ti p tuy    P     Q                 

(O),v   P    Q              m.L y M thu               O  s       P  s    s      i AQ.G             

   m thứ 2 c      ng thẳ                     O      P         ng thẳng AQ t i K. 

      1.Chứ         POQ     ứ        i ti p. 

      2.Chứng minh KA
2
=KN.KP 

      3.K             QS                 O    ứ               S                         PNM . 

      4. G                m c        ng  thẳ    O    PK                 n thẳ        e           R  

Giải: 

1) Xét tứ giác APOQ có  

090APO = (Do AP là tiếp tuyến của (O) ở P) 

090AQO = (Do AQ là tiếp tuyến của (O) ở Q) 

0180APO AQOÞ + = ,mà hai góc này là 2 góc đối nên tứ giác 

APOQ là tứ giác nội tiếp  

2) Xét Δ AKN và Δ PAK có AKP  là góc chung 

APN AMP=  ( Góc nt……cùng chắn cung NP) 

Mà NAK AMP= (so le trong của PM //AQ 

Δ AKN ~ Δ PKA (gg) 2 .
AK NK

AK NK KP
PK AK

Þ = Þ = (đpcm) 

3) Kẻ đường kính QS của đường tròn (O) 

Ta có AQ^ QS (AQ là tt của (O) ở Q) 

Mà PM//AQ (gt) nên PM^ QS  

Đường kính QS ^ PM nên QS đi qua điểm chính giữa của cung PM nhỏ 

sdPS sdSM= PNS SNMÞ = (hai góc nt chắn 2 cung bằng nhau) 
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Hay NS là tia phân giác của góc PNM 

4) Chứng minh được Δ AQO vuông ở Q, có  QG^ AO(theo Tính chất 2 tiếp tuyến cắt nhau) 

Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông ta có 

2 2
2 1

.
3 3

1 8
3

3 3

OQ R
OQ OI OA OI R

OA R

AI OA OI R R R

= Þ = = =

Þ = - = - =

 

Do Δ KNQ ~ Δ KQP (gg) 2 .KQ KN KPÞ =  mà 2 .AK NK KP= nên AK=KQ 

Vậy Δ APQ có các trung tuyến AI và PK cắt nhau ở G nên G là trọng tâm 

2 2 8 16
.

3 3 3 9
AG AI R RÞ = = =  

Bài 26 : 

                    O      O’        ú          i A. K  ti p tuy                      (O), C  

 O’   Đ  ng thẳng BO c t (O) t      m thứ           

1) Chứng minh r ng tứ       O’O                           

2) Chứng minh r          m A, C, D thẳ         

3) T  D k  ti p tuy n DE v               O’   E            m). Chứng minh r ng DB = DE. 

Giải: 

 

 

  

 

 

 

1)        e          t c a ti p tuy         O   O’              i BC  tứ       O’O                

       

2)                                  +           90
0
            90

0
 

 M                         90
0
 (n i ti p nử              

B 

C 

E 

D 

A O O’ 
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 Vậ                  180
0
          m D, A, C thẳ         

3) Theo hệ thứ                                         
2
 = DA.DC 

 M           e   ệ thứ                            ứng minh b              ồng d ng) ta c   E
2
 = 

DA.DC  DB = DE. 

Bài 27:                 O;R      m O cố  ị          ị R        ổ         m M n              O   K  hai 

ti p tuy                              m ) c    O               m giữ           O        Q     

k     ng thẳng song song v          ng thẳ         t (O) t      m  thứ            ẽ            

  ’   a (O). Qua O k     ng thẳ                   ’    ng thẳ                  ’         t 

t   K    E    ứng minh r ng: 

1. 4          O                                 

2. Đ  n thẳng ME = R. 

3. K      m M            O     R          K                              ố  ịnh, chỉ  õ        

                            

Giải: 

1) Chứng minh M, B, O, C cùng thuộc 1 đường tròn 

       090MOB              p tuy n) 

090MCO              p tuy n) 

=> MBO + MCO = 90
0
 + 90

0
 = 180

0
 

=> Tứ        O    i ti p 

        ổ          ối =180
0
) 

 >4            O               1    ng 

     

2) Chứng minh ME = R: 

          EO                          ’   

=> O1 = M1  (so le trong) 

   M1 = M2          t 2 ti p tuy n c t nhau) => M2 = O1 (1) 

          O  E ’                      i BC) 
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=> O1 = E1 (so le trong)  (2) 

T  (1), (2) => M2 = E1 => MOCE n i ti p 

=> MEO = MCO = 90
0
  

=> MEO = MBO = BOE = 90
0
    >   OE           ữ nhật 

 >  E   O    R    ều phải chứng minh) 

3) Chứng minh khi OM=2R thì K di động trên 1 đường tròn cố định: 

Chứ                           ều => BMC = 60
0
 

=> BOC = 120
0
  

=> KOC = 60
0
 - O1 = 60

0
 - M1 = 60

0
 – 30

0
 = 30

0
 

               KO                      

3

32

2

3
:

300

R
R

Cos

OC
OK

OK

OC
CosKOC    

   O  ố  ị    R        ổi  > K                             O             

3

32 R
    ều phải chứng minh) 

 

Bài 2 : 

                              n n i ti                  O     <             p tuy n t            t 

nhau t i M. AM c               O         m thứ hai D  E                  n AD. EC c               O   

t      m thứ hai F. Chứng minh r ng: 

1) Tứ      OE     i ti p. 

2) MB
2
 = MA.MD. 

3) BFC MOC . 

4) BF // AM 

Giải: 

1)       E    E         OE   AD ( Quan hệ giữ                     

  OEM  = 90
0
; OBM  = 90

0
          t ti p tuy n) 

E                O     i m             Tứ      OE     i ti p. 
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E
F

D

A

M

O

C

B

         
1

MBD

2

 s  BD         i ti p ch n cung BD) 

 
1

MAB

2

 s  BD          o b i tia ti p tuy                  n cung BD) 

MBD MAB                                        

             MBD MAB   MBD  ồng d ng v i MAB   
MB MD

MA MB

  

MB
2
 = MA.MD 

1)        
1

MOC

2

 BOC = 
1

2

s  BC            t hai ti p tuy n c t nhau); 
1

BFC

2

 s  BC        i 

ti p)  BFC MOC . 

2) Tứ       FO    i ti p ( F C  = 180
0
) MFC MOC              i ti           n cung MC), 

m        MOC BFC    e          BFC MFC BF // AM. 

 

Bài 29:  

                   O                                       m C sao cho AC < BC (C         

ti p tuy n t            a (O) c t nhau      m D, AD c t (O) t i E (E  A) . 

1) Chứng minh BE
2
 = AE.DE. 

2) Qua C k     ng thẳng song song v i BD c t AB t i H, DO c t BC t i F. Chứng minh tứ      

CHOF n i ti p . 

3) G                m c a             ứ                      m c a CH. 

Giải: 

1)   

            p tuy n c    O           OB => ΔABD          i B 

                         O       E   BE 

Á   ụng hệ thứ     ng trong ΔABD  ( 0ABD=90 ;BE              E
2
 = AE.DE 
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A

S

O N

M

I

2)   

                      p tuy n c           O    O            

c a (O))                        

  > O        ng trung tr c c      n BC => 0OFC=90  (1) 

                                           p tuy n c a (O)) 

=> CH   AB => 0OHC=90                                             (2) 

T   1               0OFC+ OHC = 180  => tứ        OF   i ti p  

3)            >HCB=CBD             vị     s   e           

ΔBCD        i D => CBD DCB                             a HCD  

do CA       >                                ỉnh C c a ΔICD
AI CI

=
AD CD

  (3) 

Trong ΔABD             > 
AI HI

=
AD BD

            (4) 

T         (4) => 
CI HI

=
CD BD

    CD=BD CI=HI                  m c a CH 

 

Bài 30: 

                 O                    s          O            ẳ                p tuy n t i M , N 

v               O    t nhau t i A. T  O k                  v i OM c t AN t i S. T  A k     ng 

            i AM c t ON t i I. Chứng minh: 

a) SO = SA 

            O       

Giải: 

 

E

I

F

D

HA O

C

B
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a) Chứng minh: SA = SO 

                    p tuy        MAO SAO       (1) 

       SO      MAO SOA  (so le trong)                   (2)  

T   1                SAO SOA   S O     S    SO           

b) Chứng minh tam giác OIA cân                                                                      

                    p tuy        MOA NOA       (3) 

    O          OAIMOA   (so le trong)                   (4)  

T          4         IOA IAO   O                 

Bài 31: 

                 O; R                              O                               m b t kỳ 

                              ;      t AC t i H. G   K             u c              

 1) Chứng minh   K      ứ        i ti p. 

 2) Chứng minh ACM ACK  

           an thẳng BM l      m E sao cho BE = AM. Chứ                 E               

            i C 

 4) G           p tuy n c a (O) t         ;     P       m n          s              m P, C n m trong 

       t nửa m t phẳng b        
AP.MB

R
MA

 . Chứ           ng thẳ   P     q            m c      n 

thẳng HK 

Giải: 

1)       090HCB  ( do ch n nử                    
090HKB      K             u c              
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=> 0180HCB HKB    

     ứ        K    i ti                                   

2)        ACM ABM              n AM  c a (O))  

   ACK HCK HBK               n  HK .c                 

Vậy ACM ACK  

 

3)    O                            ữa c a cung AB             090sd AC sdBC   

                        E       

    E                       MAC  = MBC             n cung MC  c a (O) 

         E          CM = CE              E       i C   (1) 

Ta l       045CMB      ch n cung 090CB  )  

.            045CEM CMB                        E       i C) 

   0180CME CEM MCE            t tổ                          090MCE     (2) 

T  (1), (2)            E                                     

  4) G   S            m c            ng thẳ                     m c a BP v i HK. 

    P       OBM : 

Theo giả thi          
.AP MB AP OB

R
MA MA MB

           R   O     

M              PAM ABM              n cung AM c a (O)) 

 PAM   ∽  OBM  

         1
AP OB

PA PM
PM OM

.(do OB = OM = R)  (3) 

    090AMB (do ch n nử        O    090AMS  

A  B  

C   

M   

H  

K  O  

S  

P  E   

N 
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             S         i M.     090PAM PSM  

                                                               090PMA PMS           PMS PSM PS PM (4) 

                                  P    P           PAM PMA   

T          4   P    PS     P             m c a AS. 

    K   S                           e  Đ    -             
NK BN HN

PA BP PS
  hay 

NK HN

PA PS
 

   P    PS       NK NH       P    q            m N c    K         

Bài 32:  

                O         O       m M n                     O   Đ  ng thẳng MO c t (O) t   E    F 

(ME<MF). Vẽ                     p tuy n MC c    O                m, A n m giữ                     

                    ối v      ng thẳng MO). 

a)Chứng minh r ng MA.MB = ME.MF 

b)G                             c                 ng thẳng MO. Chứng minh tứ        O    i ti p. 

      ửa m t phẳng b  O       ứ     m A, vẽ nử                         F;  ử                   t 

ti p tuy n t i E c a (O)   K. G   S            m c          ng thẳ    O    KF    ứng minh r n     ng 

thẳ    S                  ng thẳng KC. 

c)G   P    Q                                i ti                EFS      S                  m c a KS. 

Chứ              m P, Q, T thẳ         

Giải: 

a)                           ồng d      E      F 

    

MA MF

ME MB


            E  F  P  ơ               ối v                  O  

b) Do hệ thứ                                         
2
, m         ệ thứ                             

  O           O       M           O      ứ        O    i ti                     

     ứ       KS    i ti                                S             K              ậ            K  

   E  F             K              S             ng trung tr c c   K       S             i KC 

t i V. 
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c) Do hệ thứ                         S                    S  >             S      S       c 

               Q   

  ơ      v       ũ                S    E  F     S                         P                 S  

             ng nố      PQ           ng trung tr c c    S     ng nố                                   

PQ  ũ      q            m c   KS      ị                              SK     ậ       m T, Q, P thẳng 

      

Bài 33:                 O                   ố  ị                m thu    O                          

ti p tuy n c a (O) t            t nhau      Đ                 q              ú         ng thẳng AC t i C. 

                  a (I). Chứng minh r ng: 

1        m O, M, D thẳ        

             O                  

   Đ ng thẳ      q                  v              q          m cố  ị                         ng 

      O  

Giải: 

 

1

2
N

K

H

DIC

O
A B

M

 

1        m O, M, D thẳ         
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               p tuy n c               O   MC  MO (1) 

                           090CMD    MC  MD (2) 

T   1          >  O // MD   O                   

 O, M, D thẳ        

             O                  

         p tuy n c               O   CA AB(3) 

Đ                   ú    i AC t i C  CA  CD(4) 

T          4   CD // AB => DCO COA  (*) 

                                                            s   e         

                 p tuy n c t nhau c a (O)  COA COD  (**) 

T   *      **   DOC DCO             O        i D 

   Đ  ng thẳ      q                    i BC lu      q          m cố  ị                       -

          O  

* G                           t  D t            090CHD    H                q ỹ       

             t AB t i K. 

G                m c    O                   

=>
090

 can tai D

CND
NC NO

COD

 
 



 

       ứ        OK   i ti p 

      2 1H O DCO                           0180NHO NKO  (5) 

*         NDH NCH           n cung NH c                   

 CBO HND HCD   DHN        COB  (g.g) 
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 ...

...

HN OB

HD OC

OB OA HN ON

OC OC HD CD

OA CN ON

OC CD CD


  




   



   


    ONH CDH  

                        NHO     DHC (c.g.c) 

 090NHO       0180NHO NKO  (5)  090NKO  ,  NK  AB  NK // AC  K    

         m c a OA cố  ịnh   ĐP    

Bài 34: 

                                ng cao AH. Vẽ                O                            

              nh AB, AC theo thứ t  t        E   

 1/ Chứng minh tứ        E      ứ        i ti                    

 2/ Chứ             m D, O, E thẳ         

 3/ Cho bi                   5            ệ        ứ        E   

Giải: 

1/ Nối H v i E . 

+  090HEA                            090AHC              ng cao) 

 => AHE ACB           ụ v i EHC )                                                      (1) 

+ ADE AHE            i ti           n cung AE)                                     (2) 

T   1          > ADE = ACB  =>Tứ        E    i ti                        ối 

b         ề         ối) 

      090DAE    >  E                >    O  E   ẳ                

         BDEC ABC ADES S S    

+ ABC                     ng cao: 



Toán lớp 6->12 & LTĐH        http://giasutrongtin.com/           GV:Đoàn Văn Tính - 0946069661 

 

ĐC 1:246 Mã Lò –Bình Tân-HCM    -                                 ĐC 2: 448 Tân Phước –Q11-HCM        41 

 

E

D

O

H

CB

A

H

D
C

I

B

O

A

M

 2 2 4AC BC AB cm    =>
.

6
2

ABC

AB AC
s    (cm

2
) 

. 12

5

AB AC
DE AH

BC
                                  O   

  

+  E               A chung , ADE =           1   

=>  ADE  ~ ABC  (g.g) => tỉ số diệ                    ơ    ỉ  ồng d ng : 

  

2 2

2

.ABCAED
AED

ABC

S DES DE
S

S BC BC






 
   
 

 

 

+ 
2 2

2 2 2

12
(1 ) 6(1 )

5 .5
BDEC ABC ADE ABC

DE
S S S S

BC
        = 4,6176 (cm

2
) 

Bài 35:        m M n                     O    Ẽ        p tuy                                          

tuy                q   O      m giữ                          O   Đ  n thẳng OM c          O    e  

thứ t  t           

Chứng minh r ng:  

a) Tứ        O  n i ti              

b) MC.MD = MA
2
 

c) OH.OM + MC.MD = MO
2
 

d)                             

Giải: 

 

                   p tuy n c a (O) 

    MAO = MBO = 90
0
 

s                            ng 

                 O      ứ g    
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MAOB n i ti p. 

b) MAC MDA  (g.g) 

  
MA MD

MC MA
  

  MA
2
                

           O  O    O 
2
 (Theo hệ thứ     ng) 

                 MC.MD =MA
2
           

Suy ra : OM.OH  + MC.MD  = OA
2 

+ MA
2 

= OM
2
  

Vậy OM.OH  + MC.MD = OM
2
        

d) Dễ th y : MH.MO = MC.MD (= MA
2
)  


MH MC

MD MO
  k t h p v i DMO chung 

  MCH MOD  (g.g) 


MC MO MO

CH OD OA
  hay 

MC MO

CH OA
   (1) 

        MAI =                     n 2 cung b ng nhau ) 

                                 e                                                   

MI MA

IH AH
  (2) 

             O        OMA chung 

                                                MHA = MAO = 90
0
 

        MHA  MAO (g.g) 


MO MA

OA AH
 (3) 

T  (1)(2)(3) suy ra : 
MC MI

CH IH
  s                                            
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Bài 36:                                     ng cao AH (H BC). D                   O            

AH c t AB t i E, c t AC t   F         p tuy n v               O      E    F        t c t c nh BC t        

N. 

1. Chứng minh r ng: 

a. Tứ       EO    i ti      c trong m              

b. AB . HE = AH . HB 

c.       m E, O, F thẳ        

2. Cho 2 10 ,  AH=2 6 .AB cm cm         ệ                O    

 

Giải: 

1.a)  0 0 090 90 180OEM OHM       n tứ      OE     i ti      c trong m               

1.b) 2 . .ABHS HE AB AH AB  . ABH             ng cao HE. 

1.c)  Tứ       E F    090A E H                  ữ nhậ   >      EF                          EF 

 ũ                  > E; O; F   ẳ         

2)        E                t hai ti p tuy       OE   O    R     O              c c a EH 

Ta l      O    O      O                                       
1

10
2

OM AB    

                              
2 2 2

1 1 1 1 1 16
2 15

24 40 24.40
AC

AC AH AB
        

  ơ      O                                           
1

15
2

ON AC   

         O      OM ON      AB AC       21 1 5 6
. 10. 15

2 2 2
OMNS OM ON cm    

 

Bài  37: 

                    O                   R     m      m E              O   E               i A 

   O   K                     i AC. K                                O    

a) Chứng minh r ng: AB = CI. 

b) Chứng minh r ng: EA
2
 + EB

2
 + EC

2
 + ED

2 
 = 4R

2
 

c)        ệ                           e  R     OE   
2

3

R
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E

O

A C

B

D

IGiải: 

 

a) Chứng minh r ng: AB = CI. 

 

         AC (gt) 

DBI  = 90
0
          i ti p ch n nử                BDBI 

                  AB CI    AB = CI 

b) Chứng minh r ng: EA
2
 + EB

2
 + EC

2
 + ED

2 
 = 4R

2
 

     AC     AB AD                

 

       E 
2
 + EB

2
 + EC

2
 + ED

2 
 = AB

2
 + CD

2
 = AD

2
 + 

 
CD

2
  = AC

2
 = (2R)

2
 = 4R

2
 

c)        ệ                           e  R     OE   
2

3

R
 

SABICD = SABD + SABIC = 
1

2
.DE.AC + 

1

2
.EB.(BI + AC) 

* OE = 
2

3

R
  AE = 

3

R
     E    

2

3

R
 + R = 

5

3

R
 

* DE
2
 = AE.EC = 

3

R
.
5

3

R
 = 

25

9

R
     DE = 

5

3

R
         E    

5

3

R
 

* BI = AC – 2AE = 2R – 2. 
3

R
 =

4

3

R
 

Vậy:  SABICD = 
1

2
.

5

3

R
.2R + 

1

2

5

3

R
.(

4

3

R
+ 2R) = 

5

6

R
.
16

3

R
 = 

28 5

9

R
        

Bài 3 : Cho nử                 O                  R       p tuy                v i nử             

 ối v i AB. T                    ti p tuy n thứ hai MC v i nử                           m). AC c t OM 

t i E; MB c t nử              O                    

a) Chứ          O      ứ        i ti               

b) Chứ           E     ứ        i ti               



Toán lớp 6->12 & LTĐH        http://giasutrongtin.com/           GV:Đoàn Văn Tính - 0946069661 

 

ĐC 1:246 Mã Lò –Bình Tân-HCM    -                                 ĐC 2: 448 Tân Phước –Q11-HCM        45 

 

D

O

E

M

C

BA

M
K

H

E

D

BOA C

c) Chứ        ADE ACO  

Giải: 

 

a) 
0MAO MCO 90        ứ         O   i ti p 

b) 
0MEA MDA 90  . Tứ         E    

   E                                90
0
 

       E   i ti p 

         E   i ti       ADE AMEcùngchan cung AE  

      O   i ti       ACO AMEcùngchan cung AO  

Suy ra ADE ACO  

Bài 39:                 O                           ối c a tia BA l                           i B). K  

ti p tuy n CD v               O                m), ti p tuy n t i A c               O         ng thẳng CD 

t i E. G                m c         OE  K            m c a BE v              O   K               i B). 

       1) Chứng minh AE
2
 = EK . EB. 

 2) Chứ        4         O     K          c m      ng       

Chứng minh 1
AE EM

EM CM
  .     Đ  ng thẳ               i AB t i O c t CE t i M. 

Giải: 

 

1) Chứng minh AE
2
 = EK . EB. 

+ Chỉ               E          i A. 

+             K    90
0
 s        K       ng cao c a tam             E   

+ Á   ụng hệ thức về c                                       E         E
2
 = EK . EB 
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2) Chứ        4         O     K          c m               

     + Chỉ ra tứ        KE   i ti   s          E K       E K 

     + Chỉ        E K       E   

     + Suy ra tứ       O K   i ti p s      4         O     K          c m              

   Đ  ng thẳ               i AB t i O c t CE t i M. Chứng minh 1
AE EM

EM CM
  . 

    + Chỉ             OE        i E suy ra ME = MO. 

    + Chỉ    O      E      ụ    ị    ý    –                     E        
CE AE

CM OM
  

    +       1 1
CE AE CE CM AE OM EM AE AE EM

CM OM CM OM CM OM OM CM

 
          

                                                                       E    O     s      1
AE EM

EM CM
         

 

Bài 40: 

                            nh BC, CD l      t l      m E, F sao cho 
0EAF 45 . Bi t BD c t AE, 

AF theo thứ t  t i G, H. Chứng minh:  

a)   F     FE         ứ        i ti p  

b)         ứ        FE      ệ         ng nhau 
Giải: 

a) (Hình 2)  

*) Chứng minh tứ giác AD G nội tiếp  

                       
0BDC DBC 45   

     ứ        F       

0GAF EAF 45      
0GDF BDC 45  . 

     ỉ                                    F                   45
0
      ứ        F            

Hình 2

I

O

H

G
E

BA

D CF
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*) Chứng minh tứ giác GH   nội tiếp  

  ứ          ơ                      ứ        E            

 ứ        F               
0AGF ADF 180   

 
0 0 0 0AGF 180 ADF 180 90 90      

0EGF 90 . 

 ứ        E               
0AHE ABE 180   

 
0 0 0 0AHE 180 ABE 180 90 90      

0EHF 90 . 

     ứ        FE         ỉ                                   EF              90
0
         ứ      

          

b)     O                                                      F  

 ứ                                                ụ   ố   ứ                                    

               AGH = CGH (c-c-c)  SAGH = SCGH
. 

  F                     
0AGF 90     

0GAF 45       
0GFA 45 ;                    

    
0ECA BCA 45  . Suy ra 

0GFA ECA ( 45 )  . 

                              O                                                    

GAI EGI             ụ     AGO ) hay EAC HGF . 

     E       F    GFA ECA     GAI HGF     ứ                                    AEC 

~ GHF (g.g). Suy ra : 
AE AC

GH GF
   AE.GF = AC.GH     (1) 

 ứ                                                    SAGCH = 
1

AC.GH
2

  (2) 

 EF              F  ứ             E     SAEF = 
1

AE.GF
2

     (3)    

 1              s        SAGCH = SAEF  SAGH + SCGH
 
 = SAGH + SGHFE  

 
 
SCGH

 
 = SGHFE
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Hình 3

I

K

N

H
F

E

D

O

M

A

B C

Bài 41: 

Cho                                                            O      E  F   ứ            

                                                 O            ứ                                ứ   

minh:  

a) Bố     m          E                                    E       

b)                         i ti p HEF. 

Giải: 

a) (H. 3) 

CM  ốn điểm A, B, H,   cùng thuộc đường tròn tâm N  

   
0AEB AHB 90          E                     

                                                

S       ố                E                              

         
AB

2
. 

Chứng minh H  // CD: 

 ứ         E                                  

0BAE BHE 180     ổ          ố       ứ                 

   
0EHC BHE 180             ề     

  BAE EHC               BHE )  hay BAD EHC    (1) 

           BCD BAD                          BD )   (2) 

     1         s       BCD EHC .  

               ị     s   e            E        

b)     K                   E                             E   

  E                  KE   K                   K                      

   K     E;      E  AD (gt)  

 MK      q     ệ          -song song) hay MK  ED  (3) 
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1

1 1

3
2

I

N

H

OA B

M

        F  AD (gt)   MK // CF hay KI // CF. 

E F    K      F  KE   K       E    F     (4) 

           4  s       K                         EF   ME = MF (5) 

                                                              NM // AC. 

           E                 
0ACD 90                      ử              O                    E  

    q     ệ          -song song) 

Suy ra NM   E                E  AC). 

                         E                   E           q                   E   

                                 E  S            E   (6) 

    5      6  s            E    F  

 ậ                                 HEF. 

Bài 42: 

     ử                                                  ữ         ;                        

                                            s                  ứ         

a) AMH = BNH. 

b)                            

c) Khi M chuy                                           i BM k  t            q     t 

   m cố  ịnh           p tuy n c a nử                    m B. 

Giải:  

a)  ễ      
0AHB AMB 90                       ử                         

                  ữ            

                    

            ả        

 1 1A B                              MH )  

            ứ              

  AMH = BNH (c.g.c) 
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b)    AMH =        ứ                             1 3H H  

       
0

1 2 3 2MHN H H H H AHB 90                                            

       

c)                                        O                   ẳ                                

                    

0AMB BNI 90   

AM = BN    ả        

MAB NBI  (
1

sđ BHM
2

 ) 

  AMB = MNI (g.c.g)  AB = BI. 

        ố  ị                         ố  ị       ố  ị    

 ậ                                                       i BM k  t            q          m 

cố  ịnh           p tuy n c a nử                    m B. 

Bài 43: 

     O                         n OC l              ẽ             O’                   i M 

                 n AB. T  M k            E  AB. G               a DC v    O’     ứ               

a)    E               

b) BI // AD. 

c) I, B, E thẳ          

Giải: 

a) AC  DE                             E  

 ứ         E                                      

                                               

b)  ễ      
0ADC BIC 90    AD  CD, BI  CD 

                

c)       E               E                             E   CD. 

Q        E                                  E         ẳ         

I

E

D

M O'A O CB
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Bài 44: 

             ẳ                           e    ứ              ử        ẳ           

                                                                                          

    K  Đ                             K     P    

a)   ứ         ứ        PK                            

b) Chứng minh: AI.BK = AC.CB 

c) Giả sử A, B, I cố  ị     ã       ịnh vị        m C sao cho diệ                          K  

max. 

Giải: 

a)    P                                    
0CPI 90    

0CPK 90  

 ứ        PK    
0 0 0CPK CBK 90 90 180     

                              

b)    
0ICP 90  

0
1 2C C 90  . 

   
0

1 2K C 90       K                

 11C K  

             K      
0IAC KBC 90  , 11C K     ứ              

 IAC ~ CBK (g.g)  
AI AC

BC BK
       K                 

c) 
ABKI

AB
S (BK AI)

2
   , 

AC.BC
BK

AI
  

                   ổ               ố  ị        
ABKI

S  max  

 BK max  AC.BC max. 

    ổ      +                ổ                 

 AC = BC                          

 ậ       ệ                          K              ả                        

d

x y

1

21

P

K

A C B

I
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Bài 45 

T  m      m S                      O   ẽ hai ti p tuy   S   S             n SCD c              

    

a) G   E             m c           Chứ        5      S     E  O             c m              

b) N u S     O     S O            ?   i sao?  

c) Chứmg minh r ng: 
AB.CD

AC.BD = BC.DA = 
2

 

 

Giải: 

a)                         OS  

  e                                

0SAB SBA 90   

                                              OS 

         (1) 

  e                                            

OE  CD hay 
0OES 90  

 E                                 nh OS   (2) 

    1         s      5      S     E  O                                            OS  

b)       O    O                 O    S    S                                    

           S    O      S    S    O    O   S O             i. 

   
0SAB SBA 90    S O                  

 ậ      S    O      S O                 

c)                      BAE BSE                                   EOB) 

                O     

1
BSE BSD (sđ BD sđ BC)

2
    ( BSD             ỉ                       O    

E
C

A

B

I
SO

D
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1

BAC sđ BC
2

 ; 
1

BAD sđ BD
2

  

 BSE BSD BAD BAC     (4) 

           4  s        CAE BAE BAC BAD BAC BAC      hay CAE BAD  

      E             

CAE BAD     ứ              

ACE ABD                                        

 ACE ~ ABD (g.g) 

 
AC CE

AB BD
   AB.CE = AC.BD (1) 

     E              

DAE BAC  ( BAD BAE CAE BAE    ) 

ADE ABC                                        

 AED ~ ACB (g.g) 

 
AD DE

AB BC
   AB.DE = AD.BC (2) 

    1         s         

AB.(CF + DE) = AC.BD + AD.BC hay AB.CD = AC.BD + AD.BC   (3) 

    S      S        

ASD  chung. 

SDA SAC                                                                             

AC). 
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 SAC ~ SDA (g.g)     
SA AC

SD AD
       (4) 

  ứ          ơ           ũ      SBC ~ SDB (g.g)   
SB BC

SD BD
   (5) 

   S    S                                               4      5  s         

AC BC

AD BD
   AC.BD = AD.BC    (6)  

           6  s      
AB.CD

AC.BD = BC.DA = 
2

         

 

Bài 46: Cho                 ử                                                                   

E   ố   E                       F   

1. Chứ           EF      t tứ        i ti p. 

2. K        E   t AC   K                         K      EF    CD t                         

c         F      E     F     P    Q   ứ       P Q           ? T i sao? 

3. G i r, r1, r2      e    ứ t                               i ti                               

Chứng minh r ng 
2 2 2

1 2
r r r  . 

Giải: 

1. (H. 1) 

   
0ADB 90                      ử                  

AD  BC. Suy ra BAD ACB          ụ     ABD ) 

hay BAD DCF    

   BAD BED                        n BD ) Suy 

ra DCF BED . 

     ứ        EF     

0DCF DEF BED DEF 180     ( BED, DEF            ề     

   ứ        EF           

Hình 1

I

P

Q

M

N

FK

D

A C

B

E
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2. DEF  l                 EP       DEF PBE BPE       

BPE                   PK        BPE PIK PKI     

 DEF PBE PIK PKI    (1) 

BQK                    Q        DCF IQK QBC     

PIK                    KQ       IQK PIK QKI    

 DCF PIK QKI QBC    (2) 

   PBE QBC    Q                      CBF )  

   PKI QKI                           CKD ) 

        1         s      DEF DCF PIK QKI QBC PBE PIK PKI 2PIK         

hay 
0180 2PIK   

0 0PIK 180 : 2 90    BI  MN, KI  PQ, MN  PQ. 

                                                         

                   

     ồ                             ứ                IM 

= IN. 

 ứ       P Q              P    Q                         

           PQ      P Q               

3. (H. 2) 

    O  O1    O2   e    ứ                               ABC, 

       ACD. 

Suy ra AO1                      BAD      O                      ACB , BO1        

              ABC . 

 
1

BAD
BAO

2
     2

ACB
C

2
  

r1

r

r2

1

2

1 2

Hình 2
K

H

O2

I O1

O

D

CA

B
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   BAD ACB          ụ     CAD       2
1

BAO C  

                               O                              O1   K                          O2  

    O       O1I = r1, O2K = r2    O   BC, IO1  AB, IO2  AC. 

    BO1      O       

 1 2B B      BO1                      ABC ) 

 2
1

BAO C     ứ               

  BO1A ~ BOC (g.g)  1
O I AB

OH BC
  hay 1

r AB

r BC
  

   ứ          ơ             2
r AC

r BC
  

 Suy ra 

2 2 2 2 2 2

1 2

2 2 2 2 2

r r AB AC AB AC
1

r r BC BC BC


      (do AB

2
 + AC

2
 = BC

2
      P        

  
2 2 2

1 2
r r r           

Bài 47: 

Cho ABC                                              O           R                        E 

                           E               O                 ứ               

1. Chứng minh r ng bố     m A, E, D, B n                                                     

2. Chứng minh r ng: MN // DE 

3.      O             ố  ị       m C di chuy               n AB. Chứng minh r               

                    i ti p   E        ổi. 

Giải: 

1. (H. 2) 

   
0AEB ADB 90       E                                         

      bố     m A, E, D, B n                                      
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2.                        

ADE ABE                                    E  

                   O   

AMN ABN                                       

hay AMN ABE      E ∈ BN). 

      s      ADE AMN .  

               ị      ồ    ị                E       

        

3.                       ABC  BH  AC        

AB  (1) 

K              K     
0ABK ACK 90            

           ử              O    

Hay KB        K   AC      (2) 

    1         s            K           K      K                    

            K  

  K                   e   ị      P         

BK
2
 = AK

2
 – AB

2
 = 4R

2
 – AB

2
      R                  O    

 CH = BK = 
2 24R AB  R >          K >     

     ứ         E    
0HDC HEC 90       E                                             

                                                 E                                   

2

2CH AB
R

2 4
          ổ   

 ậ         m C di chuy                                                       i ti p   E       

 ổi. 

 

Hình 2

K

I

H

M

D

N

E
O

A

B C
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Bài 48:    

Cho nử                 O                                                                m C 

n m giữ  O             ửa m t phẳng b          ứa D k                               i AB. Đ  ng 

thẳ   q                 i DC c                   t t i E    F   

1.   ứ          DFC DBC  

2.   ứ          ECF        

3. Giả sử EC c t AD t i M, BD c t CF t        ứ                   

4.   ứ                            i ti p E                     i ti p DNF ti    ú       

t i D. 

Giải: 

1.      ứ         F      

0 0 0CDF CBD 90 90 180     

     ứ         F     ứ                

 DFC DBC                              CD ) 

2.   ứ          ơ                        

DEC DAC  

       
0ADB 90                     ử              

                            

 
0DAC DBC 90    

0DEC DFC 90   

      E F                      

3.  ứ         F                DBC DFC   1                                        

 ứ              
0 0 0MCN MDN 90 90 180                                   

 DNM DCM                                             

E F                F                    

       DCM DFC               ụ     DCF ) 

yx

I

K

J

M N

F

E

A BO

D

C



Toán lớp 6->12 & LTĐH        http://giasutrongtin.com/           GV:Đoàn Văn Tính - 0946069661 

 

ĐC 1:246 Mã Lò –Bình Tân-HCM    -                                 ĐC 2: 448 Tân Phước –Q11-HCM        59 

 

    1              s      DBC DNM   

               ị      ồ    ị                               

4.                             J    K   e    ứ                                                  E   

     F  

                                  

 ứ         E    
0CAE CDE 180                                 

 DAC DEC                                       

          DMN DAC    ồ    ị            

Suy ra DMN DEC  hay DMN DEM        ∈ EC) 

                   J   
1

DMN DEM sđ DM
2

    

                                        J   JM  MN hay 
0JMI 90  

      J      J       

           ứ              

J    J                            J   

 J               

  IMJ = IDJ (c.c.c)  
0IDJ IMJ 90   

   ứ          ơ             
0IDK INK 90   

 Suy ra 
0JDK IDJ IDK 180     

 J     K   ẳ                   ữ  J    K  JK = JD + DK. 

                       J      K        ú                        
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Bài 49:  

     ử              O                   R        ử        ẳ           ứ   ử                

                             Q                 ử                                             ứ        

                 

1. Chứng minh:  

a) CD = AC + BD ; 

b) AC.BD  = R
2
 

2.      ịnh vị               tứ                ệ    ch nh  nh t. 

3. Cho R = 2 cm, diệ        ứ             ng 32cm
2
          ệ       ABM 

Giải: 

1. (Hình v ) 

a)   e                                           
AC = MC, BD = MD 

  AC + BD = MC + MD = CD. 

 ậ          +     

b)  ũ     e                                             

O                       MOA ; O                       MOB  

   MOA     MOB              ề        O   OD   O            O  

     O            O              O        e   ệ   ứ                               O       

OM
2
 hay AC.BD = R

2
         

2.  ứ                                     
0A B 90                            

 
ABDC

(AC BD).AB (AC BD).2R
S (AC BD).R

2 2

 
     

 SABDC min  AB + BD min 

                R
2
        ổ       ổ      +         AC = BD  MC = MD 

               ữ   ử                            

 ậ                     ữ   ử                                 ệ        ứ           sẽ     

      

yx

D

C

A
O

B

M
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3.          
ABDC

S (AC BD).R   hay 32 = (AC + BD).2  CD = AC + BD = 16 (cm). 

 ứ      O       
0OMC OAC 180                                 

 OAM OCM                                   O   

    AMB     O       
0AMB COD 90  , OAM OCM     ứ              

    AMB ~ COD (g.g)  

2 2

AMB

COD

S AB 4 1

S CD 16 16





   
     
   

,  

   SCOD = 
1 1

OM.CD 2.16 16
2 2

    (cm
2
)  SAMB

 
= 

1

16
SCOD

 
= 

1

16
.16 = 1 (cm

2
). 

 ậ  SAMB
 
= 1 (cm

2
). 

 

Bài 50:    

                   O                   R  G                 m c a AO. Qua I k               

      i AB.  

1. Chứng minh:    

a) Tứ        O                                    

b) 
1

CBD CAD
2

 . 

2. Chứng minh r    O               a BCD. 

3.      ịnh vị                                tổng 

    +    +               ị l n nh t. 

Giải: 

 

1. a)   e                          q                      

                  q                       

 ứ        O                    O                  

               q                                             

           COD                 CBD                           CAD        
1

CBD COD
2

 . 

Hình 2

N

D

C

IA O B

M



Toán lớp 6->12 & LTĐH        http://giasutrongtin.com/           GV:Đoàn Văn Tính - 0946069661 

 

ĐC 1:246 Mã Lò –Bình Tân-HCM    -                                 ĐC 2: 448 Tân Phước –Q11-HCM        62 

 

      COD CAD            ố                  O    

      
1

CBD CAD
2

 .  

2.   e    ả           CD                          BCD  (1) 

        O             O                            
0ACB 90                     ử        

            O  BC   O                ứ         BCD (2) 

    1         s                O            O                       BCD. 

3.                                          n                

  O    O    O                 O           O                        O       O    O    

            O              ề   

 
0COA 60   

0COD 120   
01

CBD COD 60
2

   

           
0CBD 60                  ề   S                 

0CDB 60  

           
1

MCD sđMBD
2

 , 
1

MDC sđMC
2

    ễ      sđMBD sđMC      

MCD MDC   MC < MD. 

                        s                 

                          
0CMN CBD 60                           CAD              

      ề   S                 
0MCN 60 .  

                     

CD = CB,                  
0DCN BCM ( DCM 60 )    

    CMB = CND (c.g.c). Suy ra MB = ND. 

         +    +         +    +           

                                                          2R  
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 MB + MC + MD  4R. 

       ổ       +    +               ị               4R  

                       O   

    O                   BC                                 MB = MC  

MB MC                        ữ                   

 ậ      ổ       +    +               ị               4R         ả                  ữ           

        

Bài 51:  

Cho                  n AC > BC n i ti p (O). Vẽ        p tuy n v i (O) t                  p 

tuy         t nhau t i M. G                                 O          

1. Chứ               

a)   O      ứ        i ti p ; 

b)                                 ; 

2. Qua C k     ng thẳng song song v i AB c t 

MA, MB l      t t i E, F. Nối EH c t AC t i 

P, HF c t BC t i Q. Chứng minh r ng QP // 

ỌF. 

Giải: 

1.  e           

a)                       O            O   MA 

hay 
0MAO 90 . 

                    O             O   MC 

hay 
0MHO 90 . 

 ứ        O     
0MAO MHO 180       

    ứ                

b)   ứ          ơ                     

0MBO 90 . 

      
0MAO MHO MBO 90        5 

           O                                         O  

Q

P

F

E

H

M

O

A

B C
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Suy ra AHM ABM                                          BHM BAM                   

                    

                O   

BAM ABM                                                          

      AHM BHM                                       

2. Qua C k     ng thẳng song song v i AB c t MA, MB l      t t i E, F. Nối EH c t AC t i P, HF 

c t BC t i Q. Chứng minh r ng PQ // EF. 

 

Bài 52: 

                                 Đ                                               t t i F, E. 

G                m c a BE v    F               m c a AH v i BC. 

1. Chứng minh : 

a)      ứ       E F   E     i ti              ; 

b) AF.AB = AE.AC 

2. G                              i ti                  

Chứng minh r ng, n      +  E +  F   9                    ều. 

Giải: 

1. (H. 2) 

a)    E  F                                           

· · 0BEC BFC 90= =  

 · · 0AEH AFH 90= =  

 · · 0AEH AFH 180+ =  

 Tứ       E F   i ti p. 

M            · · 0AEH AFH 90= =      E     F           ng cao c                 S           

tr                                        ng cao       i c                   · 0ADB 90= . 

         E                      i m                                                         

Hay tứ       E     i ti p. 

Hình 2

D

H
F

E

A

B C
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Vậ       ứ       E F     E          i ti                           

b)                     E             E      F             F     µA              

AEB ~ AFC (g.g). 

Suy ra : 
AE AF

AB AC
    F       E            

2.  (H. 3) G   O                     i ti               ;       

ti      m c    O            O         O   BC. 

                    O                            ng cao 

  ơ   ứ            O        

OBC

ABC

S OI r

S AD AD
  ; 

Chứ          ơ              

OAC

ABC

S r

S BE
  ; OAB

ABC

S r

S CF
 . 

Suy ra : OBC OAC OAB

ABC

r r r S S S
1

AD BE CF S

 
      

1 1 1 1

AD BE CF r
    (1) 

      +  E +  F   9   S      
1 1 1 1

(AD BE CF) 9r.
AD BE CF r

 
     

 
 

 
AD AD BE BE CF CF

1 1 1 9
BE CF AD CF AD BE

          

  
AD BE BE CF AD CF

6
BE AD CF BE CF AD

     
          

     
 

 Á            ẳng thứ    s          số   ơ           

AD BE AD BE
2 .

BE AD BE AD
   hay 

AD BE
2

BE AD
  . 

Hình 3

H

E

F

I

O

D
CB

A
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D u b                ỉ khi 
AD BE

BE AD
=   AD = BE. 

Chứ          ơ              
BE CF

2
CF BE

      
AD CF

2
CF AD

  .  

D u b                ỉ      E    F          F  

        
AD BE BE CF AD CF

6
BE AD CF BE CF AD

     
          

     
 

          ả              ỉ khi AD = BE = CF  AB = BC = CA       ều. 

Vậy n      +  E +  F   9                    ều 

 

Bài 53: 

                        m M thu c c                        Q           ng thẳ         

               ng thẳ                  ng thẳ              e    ứ t  t        K  

1. Chứ             ứ                   i ti              ; 

2.            K 

3. Chứng minh:  KH.KB = KC.KD; 

4. Đ  ng thẳng AM c      ng thẳng DC t i N. 

Chứng minh 
2 2 2

1 1 1

AD AM AN
   

Giải: 

1.      ứ              
0A 90                   

          
0BHD 90     ả               

  
0A BHD 180   

               ị      ố            ứ               

      

     ứ                 

0BCD 90                             
0BHD 90     ả         

 
0BCD BHD 90  . 

E N

H

KD

B

C

A

M
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     ỉ    ề                             ố    ệ                    90
0
      ứ               

      

 ậ       ứ                   i ti                      

2.                                                     
0ADC 90  

0BDC 45  

 ứ                       ứ                    CHK BDC               BHC ). 

 ậ  
0CHK 45 . 

3.      K       K         

K  chung ;  

CHK BDC     ứ              

       K   ~  K          
KH KD

KC KB
   K  K    K  K         

4.           ố                      E s        E = BM. 

   
0ADC 90   

0ADE 90           ề         E              

       E              

                                       

0ADE ABM 90   

DE = BM 

     E                       E    EAD BAM   

 
0EAN EAD DAN BAM DAN BAD 90        E                

        E                                     e   ệ   ứ                                      

2 2 2

1 1 1

AD AE AN
   hay 

2 2 2

1 1 1

AD AM AN
           
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Bài 54: 

                O ; R                                                            ữ  O        

                                             O ; R  s              ẳ                      O ; R      

     K                        K            E. 

1. Chứ          EK     ứ                    E  ồ            CHK. 

2. Q                ẳ                             K     F    ứ         FK      

3.   ả sử KE   K     ứ          OK          
2 2 2KM KN 4R .   

Giải: 

Hình 3
Hình 2

I

E

K
N

M

A

F

E

K

N

M

A
O

B B
OH

C

H

C

 

1. (H. 2) 

 ) Chứng minh AH K là tứ giác nội tiếp : 

 ễ      
0AHE 90         AB)  

      
0AKB 90                      ử                  

0AKE 90  

      ứ        EK    
0AHE AKE 180           ứ                
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 ) Chứng minh CAE ~ CHK 

      E      K      

C  chung 

CAE CHK                          KE )  

      CAE ~ CHK (g.g) 

2. (H. 2) 

    K  AC (
0AKB 90       F               K     F        AC).  

        KFN MKB    ồ    ị     KNF NKB  (so le trong)    (1) 

         
1

MKB sđMB
2

     
1

NKB sđNB
2

   

   MB NB                                                   MKB NKB   (2) 

    1         s      KFN KNF . 

 ậ  K F         K  

3. (H. 3) 

*) Chứng minh OK // MN 

    KE   K      KE                K  
0KEC 45 . 

 ứ        EK              
0BAK KEC 45    

  K                K  OK  AB 

                   OK        

*)  Chứng minh 
2 2 2KM KN 4R .   

                       KO      O ; R       K        

    K                            O      MI NK   MI = KN 



Toán lớp 6->12 & LTĐH        http://giasutrongtin.com/           GV:Đoàn Văn Tính - 0946069661 

 

ĐC 1:246 Mã Lò –Bình Tân-HCM    -                                 ĐC 2: 448 Tân Phước –Q11-HCM        70 

 

K      K                     O                   Á   ụ    ị      P                

2 2 2KM MI KI   hay 
2 2 2KM KN 4R .   

Bài 55: 

                   O                   R  Đ                    ố             s             R  

Đ                           O s            R  Đ       ẳ                                            

1. Chứ              

a)  ứ               ứ                

b) AB.AC = AD.AM. 

c)                                     O  

2. Đ              O                                          ệ                             

                     O   e  R  

Giải: 

1.   e        ẽ      

a)        
0ADB 90                      ử        

       
0BDM 90            ề      

 
0BCM 90  (do MC  BC). 

     ứ               
0BDM BCM 180    

  ứ               ứ                

b)                    

 A  chung; 
0ADB ACM 90   

    ADB ~ ACM (g.g)  

 
AD AB

AC AM
                         

c) O                              ứ            O     
1

DB OC
2

      O                

Suy ra OD  CD. 

                            O   

M

D

CA O B
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2. O      O    O         R  O    ề   
0OBD BOD 60      

2

OBD

3R
S

4


        

O      O            ề             ỉ                          

2 2

OAD OBD ABD

3R 3R
S S S

4 2
  

            

  t                
0MDB MCB 90                                 ả        

 MBD =              ề -           

 

0 0 0
0CBD 180 OBD 180 60

MBD MBC 60
2 2 2

 
      

 MBD OBD                                    

                                                                     ồ                 

            ứ                S       
2

ABM ABD
S 2S 3R
 

         

    S      ệ                                                  O      

2 2 2
2

ABM AOD q(OBD)

3R R .60 (9 3 2 )R
S S S S 3R

4 360 12
 

  
               

 

 

HẾT 

 


