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Montrer que pour A, B € M3(K) et (z,y) € K2, si fa0 fg((z,y)) est défini, alors :

fao f((x,y)) = fas((2,9))

. Soit A, B,C' des matrices respectivement (m,n),(p, q) et (r,s)sur K. A quel condi-
tion sur m,n,p,q,r,s ABC et ACB sont définies 7

Quelles sont alors les tailles de ABC' et ACB 7

. Soit M = (ai;) € M,(K) une matrice carrée. On appel trace de M le scalaire
Yor @i On le note tr(M).

Soient
1 -1
A:(?i'ﬁ) B=1|2 1
7T -1

Comparer tr(AB) et tr(BA)

. Soit A, B des matrices respectivement (m,n) et (p,q) sur K. tel que AB et BA
sont définies. Montrer que :

tr(AB) = tr(BA)

. Calculer les determinants suivants

b0 e 5 3 21 1 -2 0 0 1 1 =2
‘14‘()@0 0 400 1 -1 0 0 1 1 3
5 2 5 0 % 0 -1 3 0 1 2 3 -1 1 -1 —4
0 15 2 -1 1 4 2 -1 1 0
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10.

On considére les déterminants d,, suivants. Ecrire une relation entre d,,d,_1 et
eventualement 6, _». En déduire 'expression de §,, (Calculer 6,,n = 0,1,2,3,4 et
faire une hypothese de récurrence)

1 o2 22 .0 a2t 5 2 0 ... ... ... 0
1 zg 2 ... 207! 2 5 2 0 ... ...0
1 23 22 ... 2! 0 2 5 2 0 ...0
1z, a2 ... a7t o ... ... ... 0 25

I, et I3 étant respectivement les matrices identités (2, 2) et (3, 3), avec les notations
de lexercice 3, comparer det(l, — AB) et det(I3 — BA)

Calculer les valeurs propres et vecteurs propres de la matrice :
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0
0

jenil R an]
N = O

Dire si les matrices suivantes sont diagonalisables :

-1 0 0 300 2 3 -2
00 -2 0 21 3 2 =2
02 0 0 0 2 3 3 =3

Calculer les valeurs propres et vecteurs propres de la matrice :
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En déduire Pexpression de A" et et/



